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COMENTARIO DA PROVA

1 1 1 1 1 4 6 8 10 12
0l1.Sendo P=A+9)QA+5)QA+2)QA+>)A+ — P==—e——.—.—
@+ DA+ DA+ DA+ D =P =352 77
1 1 1 1 4 6 8 10
eQ=(1-)A-HA-HA-—)=>Q=—.—.=.—
Q=( 5)( 7)( 9)( 11) Q 57 9 11
. P 4.6.8.10.12 5.7.9.11 P 12 P
Assim — = ; - _—_=""—=_-4
Q 3.5.7.9.11 4.6.8.10 Q 3 Q
Entao \/Ezz
Q
Letra: B
02.
12 Solucéao
A
h
CJ . \B
H O
a

No tridngulo acima:

ah a . a al
A =—-Contudo h <R =—=_.Assim = —, entao =

2 2 hmax 2 Anax 4
2° Solucao

Dado o triangulo retangulo abaixo

b
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Sabe-se que: A= % Contudo pela desigualdade das médias

b ; > vb.c = +b.c < b ; €. com igualdade ocorrendo se e somente se b=c

Assim +/2A < b+c

= b+b o b2
2A11ax - 2 = 2A\nax _bjAﬂax_?'

, logo a area maxima ocorre na igualdade.

2
Como b=c e a®=b*+c® entdo a®* =2b*> e A __ :bZ
Letra: B
03.

Conjunto dos meninos: M ={1,2,3,4,5,6}
Conjunto das meninas: N ={1,2,3,4,5,6}
Vamos analisar as possibilidades a variando a idade dos meninos:

. . Totais de casais

Meninos Meninas .
até 8 anos

1,2,3,4,5,6

1,2,3,4,5

1,2,3,4

1,2,3

1,2

1

o0~ WIN|F
RIN|W|~ OO

Assim no total teremos: 6+5+4+3+2+1= 21 casais.

Letra: D

04. Temos que AuB ={3,5,8,9,10,12} e Bn CQ ={10,12}

A {10,123} c B
BnCy; ={10,12} = A
{10,12} c C{
Cy=X-A={10,12}

Logo

{10,12} =« A e {10,12} B

ComoBc X e A c X,{3,5,8,9} podemser elementos de B.
Logo n(B) =6

MAXIMO

Letra: B
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05. Temos que:

Cx+1) (X +3)(Xx-2)+6=0=@xX>+4x+1D(X* +x-6)+6=0

A2 +xX)+D((X*+x)-6)+6=0

Fazendo x? + x =y, temos que:

4y +1)(y-6)+6=0=4y*’ -24y +y-6+6=0

Logo 4y* -23y =0=y =0 ouy =23/4

Assim: x*+x=0=x(x+1)=0=>x=0o0ux=-1
X°+x=23/4=4x*>+4x-23=0

Ou: A=16+16.23=> A =16.24 = A =64.6
Xx=16-1/20ux=-/6-1/2

x=0e /6-1/2.
Soma:\/g—llz

Duas maiores raizes:

Letra: Anulada

06. Da figura abaixo temos que.

A D
[ P
p -7
A
54° v
Y
b
. b
6 !
!
N
A
A
Y
18° v
72° 54°7\|.
B #

Temos que:
Arco AP (Emgraus)
27.6 — — - -360°
37/5--—-AP = AP =18 = ABP =18 (Angulocentral)

Assim PBC =90° -18° = 72",

Como AABC é is6sceles, entao

BPC = BCP =54

Da figura acima o +54° =90" = o = 36°

Letra: A
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O7. Calculando

- Vo2
(303%3-y27 4 92" _ 15/239 + 3,/4‘718 = (36)33] =

- Yo2
(31/3)27 1922 _ 5/239 n %/6_4 _ (31/3)27} -

_4—\5/243’?’_2 —[4-3]"" =1

Letra: C

08.
| —Verdadeiro — Teoremade Pitagoras

Il —Verdadeiro — Re ciprocade Pitagoras

Prova:

a

Pelalei dos cos senos
a’ = b? + c? —2b.c.cosa, como a* = b? + ¢?,entdo

-2b.c.cosa =0=cosa =0 = a = 90°
11l —Verdadeiro

AABM lIsésceles = MAB = MBA = «
Logo AMC = 2«

AAMC Isésceles= MAC = MCA = g
AAMC: 20+ f+ =180 = a + f =90°
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IV)Falso

12Solucéao

Emqualquer triangulod,, = VR? — 2R r(Distanciaincentro e circuncentro)
Comod,, >0=>R*-2Rr>0=R/r>2=r<R/2

TridnguloretanguloR=a/2=r<a/4
Comor =3a/ 4 = Absurdo

Letra: D

09.
S 10— _1-Jx*_-4--3

VX? -4 VX -4

Logo 4x € R
S ={J}

Letra: E

10. Temos que
ab=1 e

2(a+b)2 5 ,
= = k =2@PEDT o = 2% — k = (2%)° =16°

 o(aby
Como: x?-y? =%k, entdo

(x+y)(x-y)=16
Comox,yeNentdo Xx+y >X-y,e X>Vy

LogO{xer=8 x=5ey=3
X-y=2
ou {x+y=16 x=17/2 ey =15/ 2(Absurdo, X,y €N)
X-y =

Logo y* - x¥ =3°-5°=243-118 =118
Algarismo das unidades 8.

Letra: E

11. N°dealgarismos(10 a 99) = (99-10+1).2 =180algarismos

Para somar todos os algarismos basta identificar quantas vezes cada um aparece nos
numeros de 10 a 99.

Note que cada algarismo aparece 10 vezes na sua respectiva dezena (Algarismo 1:
10,11,12,12....19) e mais nove vezes figurando nas unidades( 11,21, 31,41,51,....... 91).
Somados algarismos = 10(1+2 +3+ 4---9) +9(1+2 +3+4---9) =

Assim
Somados algarismos =19.45
19.45 19 1 4
Logo 180 4 k 19

Dizima peridédica simples

Letra: C
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12.

Equacéo ax® +bx +c =0, 1éraiz,logo a+b+c =0.
b =

arb+c O:>b=2aec=—3a

b-c=5a

1

Logo: b® = (2a)>* = b°® =
g (29) 2oy

Letra: D

13. Os pontos M, N e P estardo alinhados.
Demonstracao:
Defini —se ANM =« , PNC = g e AQP = 6.
Como oAMQNe oNPCQ séo inscritiveis = AQM = «,COP = S
Como oBMQPe 5BAQC sdo inscritiveis
6 =180-B .
“r S>a+60=0+0=a=p= M,N,Palinhados
p+6=180-B

M

Assim Aswn _ 12.BN.sen(180 - a) N Ao _ 12 - Agn _ 3

Aune 16.BN.se n(a) A 16 A, 4
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180 =

Letra: A

14.

B

2a
a
90-a
|_

* 90-a I_ Q
a

=]

Na figura acima temos que:
Denotando ACB = ¢ entfo AB = 2¢ = APB = a(Inscrito)
Como CBQ =90 - a= BHE = a = AHQ =«

Assim AAQH = AAQP = QP =4

Letra: E
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15.

Na figura acima:

32

2

AAEF  cos(ACF) = TZ = cos(ACF) = - = ACF =45 = AB = 90°
X-y . .
> :{X Y=39 _ «-60ey=30
x+y+90° =180 (XY =90
Logo a= X +22y (Excéntrico Interior) = a = 60°
Letra B
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16.

|
|
|
|
|
h !
|
|
|
|

’_lE " 'C

D 22 —x 0 -

Ambos os quadrildteros serdo trapézios (pois suas bases sdo paralelas) de mesma altura.
Logo

(4+22-x%) (6 + Xx)
AAPDQ = APBCQ = h = h=

26-X=6+X=>2Xx=20=x =10

2
Letra: A
17.
n® + 37 ) n>+37 n*-25+25+37 n*-25 62
= Inteiro = = = +
n+5 n+5 n+5 n+5 n+5
n® + 37 62
=n-5+
n+5 n+5

Logo n +5eDiv(62), Como deseja-se o maior inteiro, logo
Nn+5=62 = n=57= Soma dosalgarismos12

Letra: D
18.
Temos que:
2
1+—5=5 2 _ ab=1/2
5 - 2b? =1ab :>162b25
~“D _4a+b |5-2b%=16a% - b? a+b =
4a-b

16a’b® — 8a°b® + a’b* = a’b*(16a” — 8ab + b?)
Como 1) 1 1
16a’b® — 8a°b® + a’b* = (ab)?((16a® + b*) — 8ab) = (E] .(5 - 8.5] =2

Letra: E
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19. Como 2*.3%** (34)* = 2*™".3%"™*.17* deve ser o menor multiplo de 17, entédo
2.3.34 =204

x=1e y=0. Logo .
Soma dos algarismos 6

Letra: D

20. Temos que:
2 2 _ 2
2X” -28x +98 0o 2(x° -14x + 49) 50 o 2(x-7)

> >0
X -10 X -10 X -10

Conjunto Solugdo: S={x e R/x=7 ou x >10}

Valores inteiros menores que 81/ 4 = 20,25, pertencentes ao Conjunto Solucéo:
{7,11,12,13,14,15,16,17,18,19, 20}

Soma dos valores inteiros: 7+11+12+13+14+15+16+17+18+19+20 =162

Letra: Anulada
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